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           高一第二學期學習共同體高一第二學期學習共同體高一第二學期學習共同體高一第二學期學習共同體課程設計與課程設計與課程設計與課程設計與數學學習單數學學習單數學學習單數學學習單    

                                                                            數學單元第三章機率取球問題數學單元第三章機率取球問題數學單元第三章機率取球問題數學單元第三章機率取球問題    

                                臺北市立建國高中臺北市立建國高中臺北市立建國高中臺北市立建國高中李宗憙李宗憙李宗憙李宗憙    楊希聰楊希聰楊希聰楊希聰    蔡蔡蔡蔡韋弘韋弘韋弘韋弘    陳珮如陳珮如陳珮如陳珮如    曾政清老師曾政清老師曾政清老師曾政清老師                   

壹壹壹壹、、、、    前言前言前言前言:  

    十二年國民基本教育的實施十二年國民基本教育的實施十二年國民基本教育的實施十二年國民基本教育的實施，，，，促使臺灣教育面臨新的變革與挑戰促使臺灣教育面臨新的變革與挑戰促使臺灣教育面臨新的變革與挑戰促使臺灣教育面臨新的變革與挑戰。。。。教育工作者正積極思索教育工作者正積極思索教育工作者正積極思索教育工作者正積極思索，，，，

如何以學習者為中心的教學如何以學習者為中心的教學如何以學習者為中心的教學如何以學習者為中心的教學，，，，來提升學生的學習效能來提升學生的學習效能來提升學生的學習效能來提升學生的學習效能；；；；特別是面對差異化的教學實施特別是面對差異化的教學實施特別是面對差異化的教學實施特別是面對差異化的教學實施，，，，來追求來追求來追求來追求

高品質的教與學更是當前教育的重要課題高品質的教與學更是當前教育的重要課題高品質的教與學更是當前教育的重要課題高品質的教與學更是當前教育的重要課題。。。。日前日前日前日前日本東京大學日本東京大學日本東京大學日本東京大學佐藤學教授倡導以佐藤學教授倡導以佐藤學教授倡導以佐藤學教授倡導以「「「「學習共同體學習共同體學習共同體學習共同體」」」」

授課方式授課方式授課方式授課方式，，，，來積極關注來積極關注來積極關注來積極關注課堂學習中課堂學習中課堂學習中課堂學習中，，，，不同程度學生的學習參與及學習表現不同程度學生的學習參與及學習表現不同程度學生的學習參與及學習表現不同程度學生的學習參與及學習表現，，，，更激勵第一線教師更激勵第一線教師更激勵第一線教師更激勵第一線教師

的自我省思與團隊合作分享的自我省思與團隊合作分享的自我省思與團隊合作分享的自我省思與團隊合作分享，，，，並進行教育哲學的範例轉移並進行教育哲學的範例轉移並進行教育哲學的範例轉移並進行教育哲學的範例轉移（（（（Paradigm Shifts in Educational 

Philosophy）。）。）。）。建國高中建國高中建國高中建國高中領先計畫領先計畫領先計畫領先計畫，，，，結合結合結合結合教師教師教師教師實際授課經驗實際授課經驗實際授課經驗實際授課經驗，，，，擬發展實際的教學模式與教師準備擬發展實際的教學模式與教師準備擬發展實際的教學模式與教師準備擬發展實際的教學模式與教師準備

策略策略策略策略。。。。尤其是如何結合專業社群推動尤其是如何結合專業社群推動尤其是如何結合專業社群推動尤其是如何結合專業社群推動「「「「學習共同體學習共同體學習共同體學習共同體」」」」課程課程課程課程設計與創新設計與創新設計與創新設計與創新，，，，以活化課堂教學構以活化課堂教學構以活化課堂教學構以活化課堂教學構，，，，使使使使

學生能主動學習學生能主動學習學生能主動學習學生能主動學習、、、、樂於學習且精於學習樂於學習且精於學習樂於學習且精於學習樂於學習且精於學習。。。。 

        本次課程設計的主題本次課程設計的主題本次課程設計的主題本次課程設計的主題機率機率機率機率單元單元單元單元，，，，一直是數學世界中最為實用且有趣的知識體系一直是數學世界中最為實用且有趣的知識體系一直是數學世界中最為實用且有趣的知識體系一直是數學世界中最為實用且有趣的知識體系。。。。根據根據根據根據近幾年近幾年近幾年近幾年 

    大學入學考試大學入學考試大學入學考試大學入學考試中心中心中心中心統計分析統計分析統計分析統計分析大學學測考試大學學測考試大學學測考試大學學測考試結果結果結果結果，，，，發現發現發現發現機率機率機率機率是高中學生普遍是高中學生普遍是高中學生普遍是高中學生普遍認為最困難的學習單元認為最困難的學習單元認為最困難的學習單元認為最困難的學習單元 

    之之之之一一一一。。。。尤其許多問題的解法尤其許多問題的解法尤其許多問題的解法尤其許多問題的解法在教師主講的傳統授課模式下在教師主講的傳統授課模式下在教師主講的傳統授課模式下在教師主講的傳統授課模式下，，，，比較比較比較比較不容易讓學生了解不容易讓學生了解不容易讓學生了解不容易讓學生了解。。。。因此本次課因此本次課因此本次課因此本次課    

                程程程程設計設計設計設計希望希望希望希望以學生學習為中心以學生學習為中心以學生學習為中心以學生學習為中心，，，，結合結合結合結合 HOP、、、、 STEP、、、、JUMP 三部曲學習單的研發三部曲學習單的研發三部曲學習單的研發三部曲學習單的研發，，，，結合一題多結合一題多結合一題多結合一題多 

    解的思考解的思考解的思考解的思考，，，，能能能能引領學生引領學生引領學生引領學生廣泛廣泛廣泛廣泛思考思考思考思考討論討論討論討論與分享與分享與分享與分享，，，，以有效提升學生的學習成效以有效提升學生的學習成效以有效提升學生的學習成效以有效提升學生的學習成效。。。。 

 
貳貳貳貳、、、、課程設計課程設計課程設計課程設計: 

一一一一、、、、學生學生學生學生 HOP:透過課程綱要與課本透過課程綱要與課本透過課程綱要與課本透過課程綱要與課本佈佈佈佈題題題題，，，，一起一起一起一起複習舊經驗複習舊經驗複習舊經驗複習舊經驗。。。。 

題目題目題目題目 1 .一一一一袋中有袋中有袋中有袋中有 5 個大小相同的球個大小相同的球個大小相同的球個大小相同的球,,,, 其中黑其中黑其中黑其中黑球球球球 3 個個個個,,,, 白球白球白球白球 2 個個個個，，，，試問試問試問試問  

(1)從中任取一球從中任取一球從中任取一球從中任取一球,,,, 求取到黑求取到黑求取到黑求取到黑球的機率球的機率球的機率球的機率？？？？ 

(2)從中同時取出從中同時取出從中同時取出從中同時取出 2 球球球球,,,, 求兩球都是黑求兩球都是黑求兩球都是黑求兩球都是黑球的機率球的機率球的機率球的機率？？？？ 

(3)取一球後不放回取一球後不放回取一球後不放回取一球後不放回,,,, 再取一球再取一球再取一球再取一球,,,, 求兩球都是黑求兩球都是黑求兩球都是黑求兩球都是黑球的機率球的機率球的機率球的機率？？？？ 

解解解解:  (1) 從中任取一球從中任取一球從中任取一球從中任取一球,,,, 求取到黑求取到黑求取到黑求取到黑球的機率球的機率球的機率球的機率=
5
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     (2) 從中同時取出從中同時取出從中同時取出從中同時取出 2 球球球球,,,, 求兩球都是黑求兩球都是黑求兩球都是黑求兩球都是黑球的機率球的機率球的機率球的機率
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     (3) 取一球後不放回取一球後不放回取一球後不放回取一球後不放回,,,, 再取一球再取一球再取一球再取一球,,,, 求兩球都是黑求兩球都是黑求兩球都是黑求兩球都是黑球的機率球的機率球的機率球的機率=
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二二二二、、、、老師講解老師講解老師講解老師講解 

設一袋中有設一袋中有設一袋中有設一袋中有 n 支籤其中有支籤其中有支籤其中有支籤其中有 r 支有獎支有獎支有獎支有獎，，，，每支籤被抽中的機會每支籤被抽中的機會每支籤被抽中的機會每支籤被抽中的機會均等均等均等均等。。。。 
如果甲乙丙三人依次抽一支如果甲乙丙三人依次抽一支如果甲乙丙三人依次抽一支如果甲乙丙三人依次抽一支，，，，取後不放回取後不放回取後不放回取後不放回；；；；試證明甲乙丙三人中獎的機率相同 

證明證明證明證明：：：：（（（（方法一方法一方法一方法一））））樹狀圖分析樹狀圖分析樹狀圖分析樹狀圖分析    
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故可得知甲乙丙三人抽中的機率相等故可得知甲乙丙三人抽中的機率相等故可得知甲乙丙三人抽中的機率相等故可得知甲乙丙三人抽中的機率相等（（（（均為均為均為均為
n

r
））））    

（（（（方法二方法二方法二方法二））））    

可視為將此可視為將此可視為將此可視為將此 nnnn 支籤排成一列支籤排成一列支籤排成一列支籤排成一列，，，，再由甲乙丙等人依順序取對等順序的籤設第再由甲乙丙等人依順序取對等順序的籤設第再由甲乙丙等人依順序取對等順序的籤設第再由甲乙丙等人依順序取對等順序的籤設第 iiii 個位子排中獎籤的機率為個位子排中獎籤的機率為個位子排中獎籤的機率為個位子排中獎籤的機率為 ip     
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故知每人故知每人故知每人故知每人抽中獎籤的機率均相等抽中獎籤的機率均相等抽中獎籤的機率均相等抽中獎籤的機率均相等（（（（皆為皆為皆為皆為
n

r
））））    

 

三三三三、、、、學生學生學生學生 STEP:蒐集重要觀念或迷思概念蒐集重要觀念或迷思概念蒐集重要觀念或迷思概念蒐集重要觀念或迷思概念，，，，設計啟蒙問題進行設計啟蒙問題進行設計啟蒙問題進行設計啟蒙問題進行小組小組小組小組探究探究探究探究。。。。 

題目題目題目題目 2:一一一一袋中有袋中有袋中有袋中有 3 黑黑黑黑球球球球，，，，2 白球白球白球白球，，，，今從袋中每次取一球不放回今從袋中每次取一球不放回今從袋中每次取一球不放回今從袋中每次取一球不放回，，，，求求求求黑黑黑黑球先取完之機率球先取完之機率球先取完之機率球先取完之機率? 

解解解解：：：：（（（（方法一方法一方法一方法一）））） 

黑黑黑黑球先取完之情況球先取完之情況球先取完之情況球先取完之情況，，，，就是把就是把就是把就是把 3 黑黑黑黑球球球球，，，，2 白球排成一列白球排成一列白球排成一列白球排成一列，，，，而最後一顆球必為白球而最後一顆球必為白球而最後一顆球必為白球而最後一顆球必為白球。。。。 

即最後一顆為白球即最後一顆為白球即最後一顆為白球即最後一顆為白球，，，，前前前前 4 顆球為顆球為顆球為顆球為 1 白白白白 3 黑黑黑黑任意排列任意排列任意排列任意排列。。。。 

 黑黑黑黑球先取完之機率球先取完之機率球先取完之機率球先取完之機率=
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（（（（方法二方法二方法二方法二））））  

 黑黑黑黑球先取完之球先取完之球先取完之球先取完之機率機率機率機率=即思考即思考即思考即思考白球白球白球白球排在最後一顆機率排在最後一顆機率排在最後一顆機率排在最後一顆機率=
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四四四四、、、、老師老師老師老師可可可可邀請學生上台分享邀請學生上台分享邀請學生上台分享邀請學生上台分享思路與解法思路與解法思路與解法思路與解法~ 

五五五五、、、、學生學生學生學生 JUMP:參考國內外競賽試題參考國內外競賽試題參考國內外競賽試題參考國內外競賽試題(如奧林匹亞如奧林匹亞如奧林匹亞如奧林匹亞、、、、全國競賽全國競賽全國競賽全國競賽)、、、、科展研究主題科展研究主題科展研究主題科展研究主題   

     或結合檢定試題或結合檢定試題或結合檢定試題或結合檢定試題(如如如如 AMC 或或或或 PISA)設計各類型問題佈題挑戰設計各類型問題佈題挑戰設計各類型問題佈題挑戰設計各類型問題佈題挑戰。。。。 

 
題題題題目目目目 3：一袋中有袋中有袋中有袋中有 6 紅球紅球紅球紅球，，，，5 白球白球白球白球，，，，4 黑球黑球黑球黑球，，，，今從袋中每次取一球不放回今從袋中每次取一球不放回今從袋中每次取一球不放回今從袋中每次取一球不放回，，，，求黑球求黑球求黑球求黑球最最最最先取完之機率先取完之機率先取完之機率先取完之機率? 

解答：（（（（方法一方法一方法一方法一））））排列組合排列組合排列組合排列組合 

討論：最後一個是白球且黑球先取完或最後一個是紅球且黑球先取完的情形: 

(1)最後一個是白球且黑球先取完： 

先任取一個白球放在最後，接著將剩下白球任排，再來任取一個紅球放在後面白球的前面(ex：紅白、



3 
 

紅白白、紅白白白)，最後將剩下 9 個任意排列方法數： 5 14 6
1 4 1 9!C P C ×  

(2)最後一個是紅球且黑球先取完的情形： 

先取一個紅球放最後，接著將剩下紅球任排，再來任取一個白球放在後面紅球的前面(ex：白紅、白

紅紅、白紅紅紅)，最後將剩下 8 個任意排列方法數： 6 14 5
1 5 1 8!C P C ×  

故黑球最先取完之機率=
5 14 6 6 14 5
1 4 1 1 5 19! 8!

15!

C P C C P C× + ×
45

19=
。

 

（（（（方法二方法二方法二方法二））））樹狀圖樹狀圖樹狀圖樹狀圖 

解：(1)當紅球為最後一顆球而黑球較白球先取完之機率為=
9

2

9

5

15

6 =×  

(2)當白球為最後一顆球而黑球較紅球先取完之機率為=
5

1

10

6

15

5 =×  

故所求機率為
45

19

5

1

9

2 =+   

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

（（（（方法三方法三方法三方法三））））取捨原理取捨原理取捨原理取捨原理((((排容原理排容原理排容原理排容原理)))) 

P(黑球比白球先取完或黑球比紅球先取完)= P(黑球比白球先取完)+P(黑球比紅球先取完)- P(黑球比白

球先取完且黑球比紅球先取完) 

則 P(黑球先取完) 

=P(黑球比白球先取完)+P(黑球比紅球先取完)-P(黑球比白球先取完或黑球比紅球先取完) 

=
15 5 15 6 11

6 1 5 1 18! 9! 14! 5 6 11

15! 15! 15! 9 10 15

P C P C C+ − = + −
45

19

90

38

90

665450 ==−+=  

<速解速解速解速解> 

（（（（方法方法方法方法四四四四））））P(單純只考慮黑球比白球先取完的機率情形)
5

9
=  

最後一顆為紅球
6

15
  

 

 

最後一顆為白球
5

15
  

 

 

最後一顆為黑球
4

15
  

黑球比白球先取完
5
9

 

白球比黑球先取完
4
9

 

黑球比紅球先取完
6

10
 

紅球比黑球先取完
4

10
 

白球比紅球先取完
6
11

 

紅球比白球先取完
5
11
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P(單純只考慮黑球比紅球先取完的機率情形)
6

10
=  

P(簡單考慮黑球比白球先取完或黑球比紅球先取完的機率情形)
11

15
=

。
 

黑球最先取完的機率=
45

19

15

11

10

6

9

5 =−+ 。 

（（（（方法方法方法方法五五五五））））利用利用利用利用笛摩根笛摩根笛摩根笛摩根定理定理定理定理    

P(黑球先取完)＝1―P(白球比黑球先取完或紅球比黑球先取完) 

＝1―P(白球比黑球先取完)―P(紅球比黑球先取完)＋P(白球或紅球比黑球先取完) 

＝＝＝＝
4 4 4

1
10 9 15

− − + ＝
1 1 1

1 4
10 9 15
 − + − 
 

＝
16

1
45

− ＝
19

45
歸納 (2 色球 情形  紅球 m 個，黑球 n 個)  

     P(黑球先取完的機率)  

 
歸納歸納歸納歸納想法想法想法想法:  

 (1) 2 色球情形色球情形色球情形色球情形 :紅球紅球紅球紅球 m 個個個個，，，，黑球黑球黑球黑球 n 個個個個   

P(黑球先取完的機率黑球先取完的機率黑球先取完的機率黑球先取完的機率)
nm

m

+
==

全部球數

紅球數
 

     

  (2) 3 色球情形色球情形色球情形色球情形 :紅球紅球紅球紅球 m 個個個個，，，，黑球黑球黑球黑球 n 個個個個，，，，白球白球白球白球 k 個個個個)   

  P(黑球先取完的機率黑球先取完的機率黑球先取完的機率黑球先取完的機率)=1 − P(紅球比黑球先取完或白球比黑球先取完紅球比黑球先取完或白球比黑球先取完紅球比黑球先取完或白球比黑球先取完紅球比黑球先取完或白球比黑球先取完) 

=1 − (P(紅球比黑球先取完紅球比黑球先取完紅球比黑球先取完紅球比黑球先取完)+P(白球比黑球先取完白球比黑球先取完白球比黑球先取完白球比黑球先取完) − P(紅球比黑球先取完且白球比黑球先取完紅球比黑球先取完且白球比黑球先取完紅球比黑球先取完且白球比黑球先取完紅球比黑球先取完且白球比黑球先取完) 

knm

m

km

m

nm

m

++
+

+
−

+
−=−

+
+

+
−= 1)

)
(1

全部球數

黑球數

黑球數白球數

黑球數

黑球數紅球數

黑球數
。。。。 

 

六六六六、、、、延伸研究延伸研究延伸研究延伸研究 

若一個袋中有 4 種大小相同的色球(顏色編號為 1、2、3、4)，其中第 i 種顏色的色球有 ia 個( 1,2,3,4i = )，

今從袋中每次取一球不放回，則第 k 種顏色的色球最先取完之機率? 

(解法)由上述方法五，求得機率為 1―
1 2 3 4

,

1 1 1
k

i k i jk i k i j
i j k

a
a a a a a a a a a≠ ≠

≠

 
 − +
 + + + + + + 
 

∑ ∑   
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叁叁叁叁、、、、課程課程課程課程設計以探討取球問題為核心設計以探討取球問題為核心設計以探討取球問題為核心設計以探討取球問題為核心，，，，發展發展發展發展認知認知認知認知、、、、情意情意情意情意、、、、    技能技能技能技能的的的的學習學習學習學習    

1.在認知方面在認知方面在認知方面在認知方面：：：： 

  學生能瞭解何謂學生能瞭解何謂學生能瞭解何謂學生能瞭解何謂「「「「機率機率機率機率」、「」、「」、「」、「條件機率條件機率條件機率條件機率」，」，」，」，並能瞭解機率取球問題的並能瞭解機率取球問題的並能瞭解機率取球問題的並能瞭解機率取球問題的各種各種各種各種解題策略解題策略解題策略解題策略。。。。 

 
2.在情意方面在情意方面在情意方面在情意方面：：：： 

     透過學習共同體的方式進行一題多解討論透過學習共同體的方式進行一題多解討論透過學習共同體的方式進行一題多解討論透過學習共同體的方式進行一題多解討論，，，，討論每種解題模式的優點及限制討論每種解題模式的優點及限制討論每種解題模式的優點及限制討論每種解題模式的優點及限制。。。。甚至票甚至票甚至票甚至票選學生心選學生心選學生心選學生心   

  中最佳的解題策略中最佳的解題策略中最佳的解題策略中最佳的解題策略。。。。由自我和群我辯論引導思考由自我和群我辯論引導思考由自我和群我辯論引導思考由自我和群我辯論引導思考，，，，藉助思辨激盪撞擊學習火花藉助思辨激盪撞擊學習火花藉助思辨激盪撞擊學習火花藉助思辨激盪撞擊學習火花，，，，並在討論過程中練並在討論過程中練並在討論過程中練並在討論過程中練  

  習傾聽與回饋習傾聽與回饋習傾聽與回饋習傾聽與回饋，，，，增進挫折的容忍度增進挫折的容忍度增進挫折的容忍度增進挫折的容忍度。。。。結合結合結合結合多元多元多元多元思考與思考與思考與思考與豐沛學習資源豐沛學習資源豐沛學習資源豐沛學習資源，，，，尋找課堂學習熱情尋找課堂學習熱情尋找課堂學習熱情尋找課堂學習熱情，，，，增進學習增進學習增進學習增進學習 

  能量與效率能量與效率能量與效率能量與效率 ；；；；再再再再經由經由經由經由發展發展發展發展、、、、詮釋詮釋詮釋詮釋、、、、覺察覺察覺察覺察與後設省思的學與後設省思的學與後設省思的學與後設省思的學習習習習發展學生的心智圖像發展學生的心智圖像發展學生的心智圖像發展學生的心智圖像，，，，以提升對數學的以提升對數學的以提升對數學的以提升對數學的 

  學習興趣學習興趣學習興趣學習興趣與能力與能力與能力與能力。。。。 

 
3. 在技能方面在技能方面在技能方面在技能方面:  

  學生能透過觀察理解學生能透過觀察理解學生能透過觀察理解學生能透過觀察理解，，，，發展發展發展發展自我自我自我自我解題策略並解題策略並解題策略並解題策略並能加以應用能加以應用能加以應用能加以應用，，，，並並並並進而進而進而進而解決日常生活中的問題解決日常生活中的問題解決日常生活中的問題解決日常生活中的問題。。。。 

 
4. 公開授課時亦可邀請該班導師及任課教師共同觀課公開授課時亦可邀請該班導師及任課教師共同觀課公開授課時亦可邀請該班導師及任課教師共同觀課公開授課時亦可邀請該班導師及任課教師共同觀課，，，，透過透過透過透過課課課課堂堂堂堂觀察了解班級學生在數學課的學觀察了解班級學生在數學課的學觀察了解班級學生在數學課的學觀察了解班級學生在數學課的學 

   習狀況習狀況習狀況習狀況，，，，亦可以提供班級教師亦可以提供班級教師亦可以提供班級教師亦可以提供班級教師教師經驗教師經驗教師經驗教師經驗交流及交流及交流及交流及做為高做為高做為高做為高一一一一輔導輔導輔導輔導班級班級班級班級學生選組學生選組學生選組學生選組(自然組或社會組自然組或社會組自然組或社會組自然組或社會組)與與與與 

   學習學習學習學習與未來生涯發展與未來生涯發展與未來生涯發展與未來生涯發展的參考的參考的參考的參考依據依據依據依據。。。。 

 

 

肆肆肆肆、、、、教學心得教學心得教學心得教學心得: : : : 積極投入才能深入積極投入才能深入積極投入才能深入積極投入才能深入、、、、認真付出才能傑出認真付出才能傑出認真付出才能傑出認真付出才能傑出    

1.    學習共同體學習共同體學習共同體學習共同體的教學分享的教學分享的教學分享的教學分享~每堂課由複習舊經驗出發每堂課由複習舊經驗出發每堂課由複習舊經驗出發每堂課由複習舊經驗出發、、、、提出新問題之後提出新問題之後提出新問題之後提出新問題之後，，，，教師的首要任務是聆教師的首要任務是聆教師的首要任務是聆教師的首要任務是聆 

   聽學生的想法與學生之間的討論聽學生的想法與學生之間的討論聽學生的想法與學生之間的討論聽學生的想法與學生之間的討論，，，，以及適時提出一些問題以增強討論以及適時提出一些問題以增強討論以及適時提出一些問題以增強討論以及適時提出一些問題以增強討論，，，，透過透過透過透過發展學生的基模發展學生的基模發展學生的基模發展學生的基模 

   歷程歷程歷程歷程、、、、培養學生的數學素養培養學生的數學素養培養學生的數學素養培養學生的數學素養。。。。    

  
 2.「「「「聆聽聆聽聆聽聆聽、、、、串連串連串連串連、、、、返回返回返回返回」」」」鼓勵正向支持與反向挑戰鼓勵正向支持與反向挑戰鼓勵正向支持與反向挑戰鼓勵正向支持與反向挑戰。。。。 

       教師要像教師要像教師要像教師要像「「「「架橋者架橋者架橋者架橋者」，」，」，」，建立建立建立建立「「「「思考別人如何思考思考別人如何思考思考別人如何思考思考別人如何思考」」」」的氣氛的氣氛的氣氛的氣氛，，，，再將討論帶往問題的核心再將討論帶往問題的核心再將討論帶往問題的核心再將討論帶往問題的核心，，，，學習課學習課學習課學習課 

本上的重要知識體系本上的重要知識體系本上的重要知識體系本上的重要知識體系，，，，建立數學與邏輯概念建立數學與邏輯概念建立數學與邏輯概念建立數學與邏輯概念。。。。 

 
3. 透過教室座位安排與麻吉學習夥伴的協助透過教室座位安排與麻吉學習夥伴的協助透過教室座位安排與麻吉學習夥伴的協助透過教室座位安排與麻吉學習夥伴的協助，，，，有效協助學習弱勢生走出學習困境有效協助學習弱勢生走出學習困境有效協助學習弱勢生走出學習困境有效協助學習弱勢生走出學習困境。。。。 

 
4. 點燃學生課堂的求知熱情點燃學生課堂的求知熱情點燃學生課堂的求知熱情點燃學生課堂的求知熱情，，，，展現共同體的學習光芒展現共同體的學習光芒展現共同體的學習光芒展現共同體的學習光芒，，，，相信我們可以做得更好的相信我們可以做得更好的相信我們可以做得更好的相信我們可以做得更好的。。。。 
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伍伍伍伍    附件附件附件附件: : : : 學習單學習單學習單學習單    

題目題目題目題目 1 .一一一一袋中有袋中有袋中有袋中有 5 個大小相同的球個大小相同的球個大小相同的球個大小相同的球,,,, 其中黑其中黑其中黑其中黑球球球球 3 個個個個,,,, 白球白球白球白球 2 個個個個，，，，試問試問試問試問  

(1)從中任取一球從中任取一球從中任取一球從中任取一球,,,, 求取到黑求取到黑求取到黑求取到黑球的機率球的機率球的機率球的機率？？？？ 

(2)從中同時取出從中同時取出從中同時取出從中同時取出 2 球球球球,,,, 求兩球都是黑求兩球都是黑求兩球都是黑求兩球都是黑球的機率球的機率球的機率球的機率？？？？ 

(3)取一球後不放回取一球後不放回取一球後不放回取一球後不放回,,,, 再取一球再取一球再取一球再取一球,,,, 求兩球都是黑求兩球都是黑求兩球都是黑求兩球都是黑球的機率球的機率球的機率球的機率？？？？ 

 

 

題目題目題目題目 2:一一一一袋中有袋中有袋中有袋中有 3 黑黑黑黑球球球球，，，，2 白球白球白球白球，，，，今從袋中每次取一球不放回今從袋中每次取一球不放回今從袋中每次取一球不放回今從袋中每次取一球不放回，，，，求求求求黑黑黑黑球先取完之機率球先取完之機率球先取完之機率球先取完之機率? 

 

 

 

 

數學思考數學思考數學思考數學思考: 

設一袋中有設一袋中有設一袋中有設一袋中有 n 支籤其中有支籤其中有支籤其中有支籤其中有 r 支有獎支有獎支有獎支有獎，，，，每支籤被抽中的機會均等每支籤被抽中的機會均等每支籤被抽中的機會均等每支籤被抽中的機會均等。。。。 
如果甲乙丙三人依次抽一支如果甲乙丙三人依次抽一支如果甲乙丙三人依次抽一支如果甲乙丙三人依次抽一支，，，，取後不放回取後不放回取後不放回取後不放回；；；；試證明甲乙丙三人中獎的機率相同 

 

 

 

 

題題題題目目目目 3：一袋中有袋中有袋中有袋中有 6 紅球紅球紅球紅球，，，，5 白球白球白球白球，，，，4 黑球黑球黑球黑球，，，，今從袋中每次取一球不放回今從袋中每次取一球不放回今從袋中每次取一球不放回今從袋中每次取一球不放回，，，，求黑球求黑球求黑球求黑球最最最最先取完之機率先取完之機率先取完之機率先取完之機率? 

 

 

 

 

 

 

延伸研究延伸研究延伸研究延伸研究 

若一個袋中有若一個袋中有若一個袋中有若一個袋中有 4 種大小相同的色球種大小相同的色球種大小相同的色球種大小相同的色球(顏色編號為顏色編號為顏色編號為顏色編號為 1、、、、2、、、、3、、、、4)，，，，其中第其中第其中第其中第 i 種顏色的色球有種顏色的色球有種顏色的色球有種顏色的色球有 ia 個個個個(((( 1,2,3,4i = ))))，，，，

今從袋中每次取一球不放回今從袋中每次取一球不放回今從袋中每次取一球不放回今從袋中每次取一球不放回，，，，則則則則第第第第 k 種顏色的色球最種顏色的色球最種顏色的色球最種顏色的色球最先取完之機率先取完之機率先取完之機率先取完之機率? 

 


